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1. Si considerino i vettori in C4

v1 = [0 1 0− 3 1]T , v2 = [1 − 3 − 6 2]T , v3 = [−1 1 0 0]T , v4 = [0 − 3 − 9 3]T

(a) L’ insieme {v1, v2, v3, v4} è un insieme linearmente dipendente o indipendente?
(b) Trovare il sottospazio generato dall’insieme {v1, v2, v3, v4}.
(c) Trovare una base di tale sottospazio

(6 punti)

2. Si consideri lo spazio vettoriale

W = {[x1 x2 x3]
T ∈ C3|x1 − x2 + 2x3 = 0}

(a) Trovare una base di W .
(b) Trovare la dimensione di W
(c) Dimostrare che W coincide con lo spazio generato dai vettori {v1 = [−1 1 1]T , v2 =

[0 2 1]T , v3 = [−3 − 1 1]T }

(6 punti)

3. Si considerino i sottospazi di C4

W1 =

{
[x1 x2 x3 x4]

T ∈ C4|

{
x1 + x3 − x4 = 0

x2 = 0

}
W2 =< [1, 0, 1, 2]T , [1, 1, 0, 0]T > .

Si trovino W1 +W2 e W1 ∩W2

(6 punti)

4. (a) Si trovi una base di C4 contenente i vettori v1 = [−1 1 1 0]T e v2 = [0 2 1 1]T

(b) Esiste una base di C4 contente i vettori v1, v2 e v3 = 2v1 − v2?

(6 punti)

5. Sia A una matrice m × n a coefficienti in C. Si ricordi che lo spazio delle colonne di A è
definito come l’ insieme dei vettori y ∈ Cm tale che il sistema Ax = y. ammette soluzioni.
Data la matrice

A =

 1 0 −1 3
2 1 1 0
−1 −1 −2 3


(a) Si dimostri che lo spazio delle colonne di A è un sottospazio vettoriale di C3.
(b) Si trovi una base di tale spazio.

(6 punti)

Consegna: Venerdı̀ 14 dicembre


